Analisi Matematica 2
Foglio di esercizi n. 4

1. Per ciascuna delle seguenti equazione dire se definiscono implicitamente una funzione
y = () in un intorno del punto assegnato (zg,yo). Nel caso determinare il polinomio di
Taylor di ¢ in x( di ordine 2.

a. 2y —2® =2+ log(y) in (0,1) b. log(1+2*—2y) = z+y* in (0,0)
c. y(x® +y*) =227 in (1,1) d. 22— 2z +4y* =3 in (1,1)
e. v’y =e"in (—1,1) f. 2° +32%y —2y* =11in (1,0)

2. Per ciascuno dei seguenti sistemi dire se definiscono implicitamente due funzioni y =
o(x), z = ¢(x) in un intorno del punto assegnato (o, Yo, 20). Nel caso determinare il
polinomio di Taylor di ¢ e ¥ in z( di ordine 1.

:_2 2 2 _ 2:1
a T in(=1,2,1) b. 45 TV 77 in(1,-1,1)
Yy + 20 =8 xy +yz =xz—3

3. Per ciascuno dei seguenti insiemi determinare il piano tangente nel punto assegnato.
a. {(z,y,2):2yz=—-8}1in (—2,1,4)
b. {(z,y,2): (x —1)*+ (y —2)* +4(2 — 2)* =9} in (3,1, 3)

4. Determinare i punti stazionari vincolati delle seguenti funzioni negli insiemi indicati.

a. f(z,y)=ay+2°inl = {(z,y): 22 +y> +ay =4}
b. f(z,y) = (3z + 2y)* 1n1":{(:p,y):4:p2+y2:4}
c. flayy)=a—2>—y*inl ={(z,y):2%+2y>=9}
d. f(z,y) =log(zy) in T = {(z,y) : 2* + 24> = y}

e. flmy)=v—y*inl={(z,y):2=9>+1}

f. fz,y)=22+yinl ={(z,y): (z+1)*+y*>=5}

5. Determinare il massimo e il minimo delle seguenti funzioni negli insiemi indicati.

T
yly—2* +4)in D = {(z,y) : 2> —4 <y < V4 — 2%}
= sin(z)+sin(y) +sin(z+y) in D = {(z,y) : x+|y| < 7,z > 0}

f(z,
f(z,

a. f(x,y)=log((x+1)* +y*) in D =[1,3] x [—1,4]
b. f(z,y) =2’y in D= {(z,y): 2v +y < 4,7 >0,y > 0}
c. fla,y)=a>+2y* —ayinD={(2,y):0<2<y<2}
d. f(z,y) =z +V3yin D= {(z,y): 2* +y* <dz,y > 0}
e. flr,y)=Wy—x)*inD={(r,y):1<2>+y*><4,2>0}
£ floy) = p—sin D={(z,y):a*+y* <1}
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