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Esercizio Punteggio

1

2

3

4

Totale

Esercizio 1. Sia f(x) =
1

1 + 2 log(x)
−

√

1 + 4x(1− x).

a) Calcolare lim
x→1

f(x)

(sin(πx))2
.

b) Determinare se il punto x0 = 1 è per f un punto di minimo relativo, massimo relativo
o nessuno dei due.

Esercizio 2. a) Calcolare il polinomio di Taylor di tan(x) in x0 =
π
4
di ordine 3 .

b) Determinare per quali a ∈ R l’integrale
∫ π/4

0

(1− x)(tan(x))a

x3/2(1− tan(x))a−1
dx

è convergente.

Esercizio 3. a) Risolvere il problema di Cauchy per x ∈ (1,+∞),






xy′(x) =
2x2y(x)

1− x2
+ 2

y(2) = 3

b) Determinare l’asintoto della soluzione y(x) per x → +∞.

Esercizio 4. Sia f(x, y) = xey − yex.

a) Verificare che (1, 1) è un punto critico di f e studiarne la natura.

b) Dimostrare che (1, 1) è l’unico punto critico di f .


