
II Esonero di Geometria e Algebra (Prof. Letizia)1/6/2006Svolgere i seguenti eser
izi spiegando i pro
edimenti.Eser
izio 1Sia V � R4 il sottospazio vettoriale generato dai vettorif(1; 0; 1; 1) ; (1;�1;�1; 0); (0; 1; 2; 1)ge W � R4 il sottospazio delle soluzioni del sistema(x1 � x3 � x4 = 0x2 + x3 = 0:Si trovi una base di V \W e una base di V +W .Eser
izio 2Data la trasformazione lineare f : R3 ! R3 la 
ui matri
e rispetto alla base
anoni
a �e ������k 1 11 k 11 1 k������si trovino basi di ker(f) e Im(f) al variare di k.Eser
izio 3Sia g : R3 ! R2 la trasformazione lineare tale 
heg(1;�1; 0) = (1;�1); g(0;�1; 1) = (0;�1); g(1; 0; 1) = (1; 0):Si 
al
oli la matri
e di g rispetto alle basi 
anoni
he di R3 e R2 .Eser
izio 4Si 
onsideri la matri
e A = ������ 2 1 �1�1 �1 0�1 1 2 ������ :Si 
al
olino gli autovettori di A, le basi degli autospazi 
orrispondenti, e sidi
a se A �e diagonalizzabile.Eser
izio 5Si trovi una base ortonormale del sottospazio S � R4 generato dai vettorif(1; 0; 1; 0) ; (0; 1; 1; 0); (0; 1; 0;�1)ge una base ortonormale del sottospazio S? � R4 .


