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1. Su X := {x = (z1,72) € R? : 27 + 23 < 1}, la palla unitaria in R?, si definisca

T — se x e y sono allineati con 'origine,
dayy) = {7V o ¢ z,y € X
|z| + |y| altrimenti
(] - | norma euclidea in R?). Dimostrare che (X,d) & uno spazio metrico.
2. Si definisca d : R x R — [0, +00) tramite d(z,y) = |e® — e¥|, e si verifichi:
(a) d & una metrica su R;
(b) la successione (zp)neny C R definita da x,, = —n & di Cauchy ma non é convergente rispetto

alla metrica d.
3. Verificare che (¢1(N), || - []1), (¢3(N), | - ||2) sono spazi normati.
4. Mostrare che (C*([a,b]),]| - [ (1)) ¢ di Banach, mentre (C*([a,b]),]| - |ls) non lo é.



