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*1. Siano C' C [0,1] I'insieme di Cantor e f € Cr([0,1]) la scala del diavolo, una funzione monotona
non decrescente tale che f(0) =0, f(1) =1e f'(z) = 0 per ogni = € [0,1]\ C. Detta my 'associata
misura di Lebesgue-Stieltjies e considerato loperatore M, € B(L?*([0,1],m¢)) di moltiplicazione
per la funzione ¢(\) = A, si dimostri:

(a) o(M,) = C;

(b) op(M,) =0;

(c¢) la misura spettrale p; di M, indotta dalla funzione » = 1 non & assolutamente continua
rispetto alla misura di Lebesgue.

2. Siano & una C*-algebra con unita e w uno stato di «/. Si verifichi

(a) w(a*) =w(a) per ogni a € &7;
(b) w(b*a*ab) < ||al|?w(b*b) per ogni a,b € <.

3. Verificare che 'applicazione a € & — 7,(a) € B(H,,) definita nella dimostrazione del teorema
GNS ¢ una rappresentazione.

4. Siano &/ una C*-algebra, e 7o : &/ — B(H,), a € I, rappresentazioni tali che sup,¢; ||7a(a)] <
400 per ogni a € /. Mostrare:

(a) per ogni a € &7, Voperatore Gncima(a) : ®acrHy — BacrH, definito da

@aelﬂ'a(a)(l‘a)ael = (Tra(a)xa)oceb (xa)aeI € QaerHa,

¢ limitato, e || ®aer ma(a)l| < supaer [I7ala)ll;

(b) a € & — Bocimal(a) € B(®acrHy) € una rappresentazione di o7 (detta la somma diretta
delle 7,,).



