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1. Siano (Y,N, ν) uno spazio di misura, X un insieme e f : Y → X una funzione. Posto

M := {B ⊂ X : f−1(B) ∈ N}, µ(B) := ν(f−1(B)), B ∈M,

si verifichi:

(a) (X,M, µ) è uno spazio di misura;

(b) g ∈ L1(X,µ) se e solo se g ◦ f ∈ L1(Y, ν) e in tal caso∫
X

g dµ =

∫
Y

(g ◦ f)dν.

2. Sia A : D(A) → H autoaggiunto. Si verifichi che allora A è hermitiano massimale, cioè se B ⊃ A
è hermitiano, allora B = A.
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