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Gli esercizi contrassegnati da un asterisco (*) sono particolarmente impegnativi.

1.

Siano & una C*-algebra con untia e w,w’ € . (). Si verifichi che w’ ¢ dominato da w se e solo
se esiste ¢ € . (&) tale che w ¢ combinazione convessa di w’ e .

Sia o/ C*-algebra commutativa con unitd. Mostrare che Q(&/) = P(&) (sugg.: w € Q() se e
solo se m,(a) = w(a)l).
Siano &/ = M, (C) e Ej;, € o tali che (Eji)a = 6;i0m, 1,5,k 1l =1,...,n. Datow € (&) e posto
pjk = w(Ejk), j,k=1,...,n, si mostri:

(a) p=0etrp=1;

(b) w(T) =tr(pT) per ogni T €

*(c) w & puro se e solo se esiste € C™ tale che p = |z)(z| (cioé py = (x,y)x per ogni y € C"), e

quindi w(T") = (z,Tx) per ogni T € .

Siano w € . e A € 0 rispettivamente uno stato e un’osservabile di un sistema fisico. Si verifichi
che sono equivalenti:

(a) Var(w,A) = 0;

0 X< Exp(w,A),

(b) Fua(N) = {1 A > Exp(w, A);

(c) la misura di Lebesgue-Stieltjes definita da Fi, A € dpxp(w,a)-



