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Esercitazione/Tutorato 3 (17 Marzo 2025) - Prof. F. Flamini
Esercizio 1. Siaa € Z* non divisibile per 3. Sia {a, },,>0 la successione di interi definita
per ricorrenza nel modo seguente:

aop =1, a1 :=a, apt1 :=dan + 3ap_1, YN >1.

Dimostrare che, per ogni n > 0, gli interi a,, € a,+1 sono coprimi.

Esercizio 2. Sia n > 3 un intero e siano
a1, az, -, QGp—2, Qp—1, an S Z

interi non nulli. Analogamente al caso di due interi, definiamo:

(a) un divisore comune degli n interi aj, as, -+, an-2, Gp—1, Gp € Z, un
qualsiasi intero d’ € Z tale che d’|a;, per ogni 1 < i < n;

(b) il Massimo Comun Divisore d := MCD(a1, az, -+, ay) degli n interi
come il massimo intero tra i divisori comuni degli a;, a2, ---, a, € Z; in

altre parole d é un intero positivo tale che, per ogni divisore comune d’ degli
ai, g, <+, Gp_2, Ap_1, Ay € Z, si ha che d'|d.

(i) Nel precedente asserto, dimostrare che vale la seguente eguaglianza

MCD(G], az, =+, Gp-2, Gp-1, an) = MCD(MCD(G/17 az, =+, n-2, a’nfl)? an)~
(ii) Considerati gli interi a1 = 525, ag = 495, az = 140, utilizzare la fattorizzazione
unica in Z per determinare MCD(ay, ag, as) = MCD(525, 495, 140).

(iil) Utilizzare il punto (i) per determinare un’identitd di Bezout per MCD(ay,az2,a3) =
MCD(525, 495, 140).

(iv) Determinare tutte le identitd di Bezout per MC'D(aq, az, az) = MCD(525, 495, 140).
(v) Utilizzare la fattorizzazione unica in Z per determinare mem(ay, az, ag) = mem(525, 495, 140).
Esercizio 3. Siano dati gli interi a; = 343, as = 273, a3 = 243. Utilizzare la fattoriz-

zazione unica in Z per:

(i) determinare la cardinalitd dei seguenti insiemi
Dy :={ze€Z"|1<x<a; =343 e MCD(z,a;) > 1},
Ci={ze€Z"|1<zr<a =343 e MCD(z,a1) = 1};

(ii) calcolare il
MC’D(al, as, ag) = MCD(525, 495, 140).



