cSERCIZL DEL 28/10/2013

@D Sie V= §xeR con x>o}, Dali x e y in V' definame
2 se(fuente cperaziope di somma B
XEY= Xy
Se xelR definiamo urd mo/é/'Plicazione F fla o e x¢V Cale dhe.
o F1x = x*
D;mosﬁkare che CT/‘, jﬂ, D) 6’ UNo  508z0 Ve{ftor}&)e #ea/e e
calcolarne 3 dimensione.
Sebuniams, Risoona verificare lg oftd propri e delle cperazicni Be
elencate nef”& definizione 4.5 & R3pINA 76 okl Ibro “VMabric e lor .
1} Associabivits della sormma :
(x@YEz=xyz=xHA(yd2)
.2_) Commutativity della somrrm -
. XEY=xy=y@Xx
3 Esistenza di D€V ol xBT-G@mx=X per pn xe V'
in Questo wso G=1 dato che xm1=18x=x
4> Esistenza dei veltor op{oosﬁ';
X8 =1
5 Per goni veV  1@V= viv
6) < [(BEX)= (xF)* = x*P o B & X
D Distributivita di B Hyoelto a B
o« Blxmy)s o« Bxy = 0P X" = (xBx) B (DY)
8) DisCributivita di H Hb(u@(fo alla somma ol numeri reali
BB X = x*Po ox P = (wix) W (BEX)
V" ha dimensiore 1 in (7u8f){70 v-2 gerera V. Bisgpna
ver Ficare C%e’ E&F Qoni wre V} Ciog p@k@ﬂf W reale posi Civo
Csiste eR Cale che  ok[2=W. Buwta provdere o= log, w
dafo che 2™7-w.



@) Sia W il soffospazio vettoriale doi R definite oal sistom.
g X1+ 3X2—X5+><4=O
Xy~ lxs: O
5i& U def\jnfbo O(&“w Q(?U&Z?OI’)Q: ,2'><_»1‘+ le_gxg_,rxor: O
P@” Concludere /ﬂd/'C/’W&l’)«)o coON '“\/_ I[ SQ&O o o /Rq.
prote do ool ¢ g
2
Caleolare Jo CJ/’WEnsiQm’: di
che WV =17
Seluniomg
La m@b—i;e incompleba dlel sistema che defi
PEP@anCO I sistema ha 0042 - 02
& dire che W ha dmensione I

Risolvendo il sistena  p0ssiamo delerni A
o ! ™Mingre e, i
baﬁe . W ]O Q‘)/O/ C éam% e Una
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W, Wa V, WwW+Vy e masCrare

nisce W ha tergo )

solvzion; | che Q(?ufvale

;x’izle 5?(3: —3%2 =Xy
2><5+ 3)(2\)(3'*)(4:0 Xj_ '—'2)(3 = —6)(2 - 2)<4_

Le 50/uz/'0hi 300 d@//& forma; ('6’<2‘2’<4>
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Fertanto (436\ e ('592)
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| velborr di V' somo della forma  eutby &l variare d acehin R:
0,0 /8

&(_&f"‘b(? = (ﬁ 1
i o/ -25. | |

Ved:amo per ?u&li wlori di & eb i veltors dela forma (E\ o/lre

che a V O\ﬁoakfﬁgono che & W s =

d+3h-b -24=0 .
é&-ggzo “ da i 3=2b

4

formano una hase o) W/.

-

WoV € costituto da velbor del & po ( §b> i ( j‘ >
\=4b -4
Pelftasnéo WQV I’B diﬂﬁnsione 1 con ba;se Fo«kma,ba d&”\UNDO VeﬁLgke 20+!/= (12)



| 3 0
Non € difficile verificare che anche 2u+v=(,; e v=( )
4

formare una base di V- ( in Qu&nCO,‘*SO' eserpio, 'V ha
dimensione 2 e 2utv e v Soo due veltor lnear mente

mdt/;endent(), ) ¢

Ah&hﬁ&m@’)t@ abbiamo che ( 11) e ( j%) Formano una base d .

| 4)  \o
Ne Scz?ug Che %m; veltore d/ ?\/“r W e combinazione /f‘"?f?&(f dr

2\ /) ¢
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ESS%O(O C]uesé‘i Cre V@(ﬁon‘ /Lfneat-menfe /mo(}f)gn@/% G , e3s/
formano wna bese di V+ W <che ha pertanto  dimensiong 3.

| 5@&;3:5{332;@ U definibs dall” eguaziong  Axg+3%; =3x3+ X4 =0
ha dimensione 3. | veltori o U infalk QO?"/-/S/;)OI’D/O/)O alle
0Tz ond solvzion; de/ﬁ&?‘/é!zf@r)e S-D/or& /—/’FO*’C’aC&

ter (erfieare che WA= T baska osservare che | clos
50(7(:05(3&22 hanno Ja stessy d:wwe/’)s;ong e che oo N vettore
della hsse o WV OHMA caleolaba verifica | ,Q?u&z}gm d U
Siostervi infine che vale b formub o Grassmanp .

dim (V:F W) + dim (Vﬂ W) = d}m Ve d»m V%
( teoremag 294, papina 249 def libro “Matric; o Veltori *
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