Geometria 2. Spazi vettoriali. Roma, 4 ottobre 2024.

1. Dire se V = R? con il solito vettore zero e la solita somma fra vettori ma con prodotto
con scalari definito da

I . )\561 . T 2 .
A(wz)—( 0 ) perogm(mz)eR ed ogni A € R

€ uno spazio vettoriale o meno.

2. Disegnare i seguenti sottoinsiemi di R? e controllare se sono sottospazi vettoriali:

(a) {("”1) eR2:zy =22} CR2, (¢ {(”’“1) eR?:2; =2} C R2,
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(b) {(i;) ER?2:2; >0} CR?,  (d) {(2) €R?:2; =10 =0} C R2.

3. Decidere se sono sottospazi o meno i seguenti sottoinsiemi di R3.
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(a) W={[t ]| eR3:0<t<1}, (c) W=H{
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b)) W={|y | eRP:|jz—2y+z2/ =0}, ()W ={

e R?: 22 +y*+ 22 = 0}.
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4. Sia W il sottospazio di R* dato da

I xr1 — T + 2.’L’3 =0
. ) 4. 2x9 + T3 + 14 = 0
W_{ T3 GR ’ 31‘1—1‘2—}—1‘4 0 }
T4 41 +3rx3+2x4 = 0
Decidere se W = {0} o meno.
5. Scrivere i seguenti sottospazi W come Span(vy, v, ...,v,) per dei vettori vi, va,...,v,.
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(b) W ={ ? e R*: 21 + 225 = 0} ¢ R%.
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6. Sia V uno spazio vettoriale e sia 0 il vettore zero di V.
(a) Dimostrare che ogni vettore v in V' ha un unico vettore opposto v/ € V. Cioe:
per ogni v € V esiste un unico v € V con v+ v/ = 0.
(b) Sia v € V. Dimostrare che (—1) - v ¢ il vettore opposto di v.



