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Esercizio 1. Sia (X,Y) un vettore aleatorio in R? con densita di probabilitd congiunta

1
fX,Y(CU»y) = ?yg Tyse>1, (z,y) € R?.

a) Calcolare le leggi marginali. X ha media? E Y7

b) PostoU =InX e V =InY —In X, verificare che U e V sono ben poste e determinare la densita
congiunta di (U, V). Si tratta di una legge nota?

Esercizio 2. Siano X e Y v.a. indipendenti di legge Exp(1) e siano (X, Yx), &k > 1 copie indipendenti
di (X,Y).

a) Calcolare limy, e P(| Yo)_; (X + Yi) + v2n — 2n| > v2n).

b) Posto W,, = mini<p<n(Xi + Yx) € T, = maxi<p<n(Xg + Yi), studiare la convergenza in legge
delle successioni {W,,}n>1 € {Th}tn>1. {Waltn>1 €/0 {T}n>1 convergono in probabilita?

Esercizio 3. Sia (X,Y) un vettore gaussiano su R2.

a) Dimostrare che X —Y 1l X +Y se e solo se Var(X) = Var(Y).

b) Supponiamo che (X,Y) abbia legge N(0,C), con C = < (1) (1) > Per a € Ren € N, sia
Zn = a?" X 4+ o2ty | Studiare la convergenza in legge della successione {Z,,},>1 al variare
di a.

Esercizio 4. Una moneta da testa con probabilita p. E noto che p > %.

a) Determinare uno stimatore non distorto e consistente per v = % —p.

b) Fissato o € (0,1), scrivere un intervallo di fiducia a livello 1 — « per 7.



