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Dunque:

P(Z<t)= /OOO dx /t:m flz,y)dy + /0+oo dx /Z f(z,y)dy.

Derivando tale espressione rispetto a t, si ottiene la densita di Z :

0 +oo +o0
fz() :/ dx (—zf(x,tx)) —1—/0 dx (xf (z,tx)) :/ || f(z, tx)dx.

— 00 — 00

> Esercizio

Denotiamo come al solito con f(x,y) la densitd congiunta di (X,Y). Posto
Z = XY, calcoliamo P(Z < t); consideriamo i due casi.
(i) t>0

Py <0 = [ [ feaasdy+ [ [ sz [ /Q Sy

ove F1, E>, Q1 e Q2 sono gli insiemi indicati in figura 5.

Allora:
0 0 +o00 t/x
pay <= [ o [ ayew)+ [ e [ duse)
—00 t/x 0 0

+//QlUQ2 f(z,y)dxdy

Si osservi che 'integrale doppio esteso a Q1 U Q2 non dipende da ¢. Derivando
rispetto a t si ottiene la densita di Z = XY pert >0

=" alr(m ) [Talr(=2) -

(i)t <0
Py <= [ [ sty + [ [ pwpdody

(v. figura 5).
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Figura 5

Allora:

Py i [ OOO s [ ZOO s+ [ s / t: dyf(z,y)

Derivando rispetto a t si ottiene la densita di Z = XY pert <0 :

fz(t)_/ooodff <$7i)-(_xl)+/0+oodxf<x,i).;—
[ ()

Concludendo, per ogni z € (—o0,+00) la densita di Z = XY &:

f2(2) /:O %f (. 2) ar.





