
ESERCIZI 3

1. In R3 si considerino i vettori v1 =

 2
1
−1

, v2 =

 1
1
1

, v3 =

 −3
−2
0

.

(i) Determinare la dimensione di W = span{v1, v2, v3} e una sua base.

(ii) Dire se il vettore w =

 −1
2
0

 appartiene a W .

2. In R4, rispetto alla base canonica {e1, e2, e3, e4}, considerare i vettori v1 =
e1 − e2 + 2e4, v2 = e2 − e3, v3 = 2e1 − e3 + 4e4.

(i) Determinare la dimensione di W = span{v1, v2, v3}.
(ii) Determinare equazione parametriche e cartesiane per W .

3. In R4, sia

U = {(x1, x2, x3, x4) ∈ R4|x1 − x2 + x3 = 0, x4 = 0}

e W = span{v1, v2}, dove v1 = (1, 1, 1, 1) e v2 = (0, 1, 0, 1).

(i) Determinare una base per U , W , U ∪W e U + W .

(ii) Determinare equazione cartesiane e parametriche per U , W , U + W
e U ∩W .

4. In R4, sia

U = {(x1, x2, x3, x4) ∈ R4|x1 + x2 + 2x3 = 0,−x1 + x4 = 0}

e W = span{v1, v2}, dove v1 = (1, 1, 2, 0) e v2 = (−2, 0, 0, 1).

(i) Determinare equazioni parametriche per U e cartesiane per W .

(ii) Dimostrare che R4 = U ⊕W .

5. in R3 si consideri, al variare del parametro reale s ∈ R3, il sottospazio

Ws = span


 1

3s
0

 ,

 2s
s− 1

1

 ,

 s + 1
0
0

 .

(i) Determinare per quali parametri s, Ws = R3.

(ii) Determinare una base di W0 e una di W1.

(iii) Determinare equazioni parametriche e cartesiane di W0 ∩W1.
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