
Tutorato III (18/03/2002)
(Integrali complessi)

Esercizio 1. Calcolare i seguenti integrali:

1.
R
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x dz dove � �e il segmento orientato da 0 a 1 + i;

2.
R
jzj=R

x dz in due modi diversi:

(a) mediante calcolo diretto;

(b) osservando che x = z+z
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sulla circonferenza fjzj =

Rg;
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dz

z2�1
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dz al variare di n 2 Z;
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dz

z2+1
;

6.
R
jzj=�

dz

jz�aj2
con la condizione che jaj 6= �;

7.
R
jzj=1

sin z

zn
dz al variare di n 2 Z;

8.
R
jzj=2

z
n(1� z)m dz al variare di n; m 2 Z.

Esercizio 2. (*) (Stime di Cauchy e applicazioni)

1. Sia f una funzione analitica su 
, tale che jf(z)j �M per ogni jzj � R

(con BR(0) � 
). Sia 0 < � < R; trovare una stima di:

sup
jzj��

jf (n)(z)j :

2. Mostrare che le derivate successive di una funzione analitica in un

punto, non possono mai soddisfare la relazione jf (n)(z)j � n!nn, per

ogni n.
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