













Lezioni del 19 e 21 novembre 2018



Docente:Alessandra Cutri



Argomenti:Calcolo differenziale per funzioni 
reali di variabile reale:derivata della funzione 
inversa (dim.)e appl. al calcolo della derivata 
di arcsin(x), arcos(x), arctan(x), definizione di 
estremo locale, di punto critico, teorema di 
Fermat sui punti critici, monotonia e segno 
della derivata, teoremi di Rolle, del valor 
medio, Cauchy



Argomenti:discontinuità della funzione 
derivata, funzioni Lipschitziane:def.ed 
esempi, funzioni derivabili ma con derivata 
non continua,esercizi su massimi e minimi, 
studio di funzioni
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Derivata funzione inversa

Sia f i I ER R Intervallo
X E fecce e strettamente
monotona in I
f e continua e strettamente
monotona sull'intero feto

se fà derivabile mio e 7 Golfo

f è derivati infatti yo e

d
che 1

con variazione
4 figo flier

FÈ
se figlio e ft D'Molato
se filato e fb E Goti

Se ftp.t o f c'yoke
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Dire Supponiamo ficcatelo
Yea flea Say fix nafta

yo Xoxo

lui Fifty He'contina

y y I yo
ih

Cin X to

Wire È
la

1

f E'Eso
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Esempio

fixhseux in E f f g arcani

f Alcoa Iain TEE
larceny 1 1

Csx ix Ely Fa
cerca

Infatti y seni

per CIE anno

cosa i i Isis
Andi

Caveau 1

ne
fà aveva Carosi 1

arcani 1 tucani te
x cosy

sentdly.com
ha sempre gelo in seng

Exe





































































































A.Cutri 19/11/18




fune avetgxa l.EE

À f tgy

yly.arugx.FIIfgy
artiglio e 1 se

secret

lights
etx.gg

cosa
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ESTREMO locale o Relativo Dif

sa f X ER IR xe ex si

dice pure di minimo locale

Coreano di f se

7 Nya Halford 7h37
Si dice che Xo è punto di Mimmo

locale forte
74 ttxekx.MXIoaffxoIysEXè parte di massimo locale

o relativo di f a

Info HAREM flxkft.io

forte se per Xo Xe RX 767167
I punti di massimo a minimo relativo
si chiamano

ESTREMI locali
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tutti
massoni relativi
forti

4 a forze
parseti massimo asfalto la globale

pute di minimo
assoluto o globale

A
minimo locale forte

ti minimo locale
him loc mai locale non forte
forte non forte
xele.eu sono pendoli Max e mio

locale

Def punto critico e stazionario
sei fdcnvahiee.mx se

è puto esco e

stavo to f
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e

Estremi locali E DERIVATE
Tears Cali FERMAT
sverna f a b Al pa E la b

E intere ad ca b
Se feet wanna locale per f
e te I

Ciao Xo è critico

secoè unestremo locale
e graph7 bagnettola tangente è orizzontale

Osce falso i fixed filato

ma X o mai un estremo locale

FÈ fieno non essere derivabile
in preti di estremo i fidi KI ha minimo
in io me li vorrei dei
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Dite Se Xo è un estremo locale interno
ad Caio 7 da t.cn
V XEU.co fanfara ha segno
costante I
flat fled
i

cambia segno passando
da sinistra a destra di Xe

lui fÈI affix parentadi
XÒ so se X Max rel

lui È FIG Eo seco min pel
Xoxo X Xo zo segnare vel

essendo fderwahi.ee in zo
ffiodefllxd.fi ad
ffcxdefllxot.fm o

tg orizzontale

1
a to b

cose se filato ht Se f ha mai

nel in x a se 5 ft ca court
ateneo TEa

se f ha minpel.in a craffiateti
ateneo ItSaf ha mia renren.to 7h47 Eo

se fhsmaxrlmxai.to 7 Ib o IG
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MONOTONIA E DERIVA DI LITA

Of
se fà crescente in cito

ttxa.xr.ECaib Pga x2 flat fin
È

se fà decrescente in lato
Wight Lab Plumlee

Quindi

se fà derivabile in lato ecrescente
f 4730 e la b

Se fai derivabile in la b e decrescente
di

f CHE a Vx e la b

Vale il viceversa
Cioè del segno delle derivate
si può dedurre la monotonia
sì teorema del valor radioper
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Teorema del valore Medio di Lagrange

se f tardiva facciano

fate rivalsice in Card
Allora 7 ce la b

flbi.FI fico
b a

cioè 7 imputacelab tale che la
ran tang al grafico di fin la fai è

parallela alla vetta che congiunge
Griffi con

lbiflbDT.EE

a b

caso
particolare

i fcah fl.co

teorema Ii rene
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TEOREMA di Rome if ai b Il
f Eccitati fderivabile io a b

f Cakes Ice cado ficco
DM G Rane
Poiché faccia id 7 x chetato

T Weierstrass
t.c.fcxd minfefcxn.lab

Max 7
E b

secco Min erranti f sono assunti
sulla frontiera fècrotante sia

f Catello Tab

figiio ocelayo fine

2ha uno dei due punti tra x a

ist interno colla µ Supponiamo
X e Caio x è un minimo relativo
interno e fà dermatite inno

7 cicalio cerco Da
Eternal

cosa le ipotesi del teorema di Rane sono

tutte essenziali

4
Dc e Cab filato
fucine derivabile in Xo E Cap
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lo

flaked Ti
f non E continua
in b

Dim del t di Lagrange si fa
applicando il teorema di Rene
alla funzione

gia lei retta passante per lattatib 7lb
creò

gia fai feat f
f a a

gocciata get derivative in Land

flat flat flat o

g lb ftp.lfcaltflbi fca1 Io

t.de Rane
Icecap g'care
fico tal Cvd

b a
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Corollario T.ir M

Se 7 Chao Ha Ela io 7 fin la b

Infatti grano xa.ae Cab II
fà continua in fisica ederivatole

in là xD Ace Cana
f Cc thrift Park

X

Quindi I'a po PG o

74 3 folk f f

Se fled Eo Acela b f ti ci cado

Recià se fà derivabile in la b
a

7 ca zo Hee la b f in lap
f laico te e la b 7J in lap
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osa
se 7 o 7J strettamente

fate fede

se 7 co fisseranno
falsa fede 3

Cavallaio se figlio Xxeland
a

µ intervallo

f è costante in Lais

Attenzione sete dominio mene
intervallo può non essere vero

Iaia
1 2 i

Segno delle derrate in un intorno
di un punto critico determinare le

nature
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Sia un punto critico figaro

se in un interno di Xo Ga E X TE

figo l'Cairo fico pa è unpunto dia
a E ho x E massimo relativo
1 si

È
E E io punto di

ITE mirino relativo

74 e 1 o fico Xo f cooppure
Kay Kohl E E fate

7
Xe non è max né chinerei

I punti di estremo relativo si cercano

Tra i punti artici
dove finora demonica
Trai punti di frontiera
Corrasi trottano Insidi frontiera
le senza fare calcoli
E Gelo non riesco radetela ft lb in guardando

segna
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Attenzione Non è detto che se io

è un punto di estremo relativo cp.es di
minimo relativo a un intavo di Xo t.ci f è
deer d sin dice e crescente a DX diXo

Peresempio

fare
mi o

a Xe o

Yara e Xvi 1 KEE sono tutti pretiKit di minimo assoluto
per f ma Xp Xena

to

IV

sin di Xo e crescerti
a dx di Xe

filano 74 1 2 sei Essenza fà
a sei trenta costx
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Generalizzazione del Toti Lagrange
utile per tali de

l'ltogedeletageaft.deCandy Sono f gocciava
e denuatrici ni ca b Amare

Ace Cab

Glbt flat g'car Glbt gia Df Cc
se g Calà gide g'cheto

e
f Cc 1lb Ila

g'cc 8lb glad
Esse guise M T di Lagrange
DI G Candy L apple.cat di Rolle
alla funzione
hacker Lib flat già Glbt gia fix
treccia 4 è derw.ie laid
hlakh.to 7 CE Cab i n c co

flbl caDglccKlglb7glailfkc1c.v al
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Vediamo altre conseguenze del T.v.tl
Sappiano che se f a b Tl
ed è tale che
a 74 Ca o usata 77 Cb città
allora

fhsmax.la cela in a fila se

f ha min locale in x za fica e

vissuti
f ha mai locale in Yoda f b 70
f ha min locale in Xena ftl b Eo

come si possono calcolare ffaaiefl.la
oltre che con la definizione

Teorema consg.t.v.tn e sia f a 5h42
continua in Tab e derivabile in laid
Se esiste in TE

lun 7
at

Alema
metti legata

f fiale un
at 7 CX

e ft b lui
b
f G

COSI perdete ft a fede e

Il 1b Ht b filo
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b

Dire Hee Cab consideriamo l'intervallo
aix e

1 Galan the f g CH
a t.vn ga ca

se at
a I

at

Poiché a per ipotesi fuga 7
a un

at t'Ccx
G at

e mentono di 4 If ca
si menino di G figata7 CDdi
ff Cate lui

hai 7 G

Analogamente per fllbt fff.tt
cosa può esistere fica ma

non esotica invia lui
at
t'G

resent 0esempio
a

in forno
e x o

aro ff a ha think
Hot T

O

f che risente cosI non ha lute verità
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01 feconsoleriamo

fine film inna
0 2

f Costa f 2X sen cost x o

Abbiano fica continua in PIPI
ed ha una discontinuità di teorie
in 0

fate generale le derrate di
una fusione derivabile nonfatavere discontinuità di I specie
Infatti
Siro f la b Il derivativa in
al b supponiamoperassandottoeCavo t.ci esistono finiti
ftp.t fitto

A
lui lei

xò
f G È
preceduta 7 Ge

folli in fflxoi.FI Go figo
feat 7kHz feci 7k 21 Cao filano
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un c

Se fa c X e t'ecciti

feci G Guatarono

Funzioni Lipschitz IAN E

sia fila b R felipla.be
se 7 MIO f c Hey c la b

1741 fly le Mix y
E costante di Lip

Cioè tty.se Cab il rapporto
incrementale fcxl.fi

X y

è levitato in valore assoluto

7kt fly km
01 se fèclorurabile vi cadde
If G E L teca b fell p Cab
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cosa sefelipca.ba fece b

infatti f x x C Cab

LIN fled I EM Ix yo

E fai foto

01 Lehman up non èoletto
siano derivante
EI fatemi

1 1 1,1141 9 propri dei

µ moduli

Hi è Lipschitz con ask.net

ma flxklxlnone derw.in
X

Se feci X allora felipa
se X è limitato infatti I'eco
keniota e Elencata

i Weierstrass
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Esercizio
Det Max e min relativi e armenti

di X t 5 74 in 2,3flora e

Perché fecce 2

a mia 7 7
Era

a Max
i Weirdness Eri

fl zj jktro.li L

f 3 e 8445 4 ciao
Fmi pezzi
frontiere

in C 2,3 fèderwabile annata

f Caletta f 4 7 rex

figlio punti critica
xfhxki.to io x TÈ

Es fattori ftp.flfE e9k

f Cole e 4
e fette è max assento
e ho Il è mia assoluta
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e es

Per gli estremi relativi studiamo

sign 74 7

fly o hip hop 2 2 75 so

2 pie o je 3

f

ft IL ft fb

A lui 7ha 7 eri so

xs.at

7 lui fica ft Cs co

3
2 pro di min nel
3 le 4 min nel canale
0 u u min nel

IVI a a Max rehearsal
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Esercizio
Trattenni i cilindri in scritti
in una sfera di raggio unitario
determinare quello di
vallone massimo quellodi angoscia laterale massima

quella e di superficie totale
massima
c.ir sxeKs9vau

T

e on
Colava 0

Video di è è derivabile in Cai
cita se li d zits C 2x

str i f a tale 3 70
x.ae tel'uno puto antico in go.DE Zoe

ed è necessariamente il pro
di max assoluto U IdratigliEtero
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363

0 e 2X e zar 2x.at È
4T x te

Alda qu 0

ECCO D Piede in Lai
t

a Max solca i preti critici di Giuni
aid

Sono le sol di Cx O

l'cxt 4IFE hnxzfi.IT EID
L 44 4 4 2 0

Te le 58 70 x2 I
Eau strategiatoltane

E

7 LÌ città fa 2T

Ciò cheè importante non è vendere

di vou adiqdt.no ma Cadere
di Kat cioè dell xche lo realizza
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stai the Ix 2ttraqlxltd.tt i 44

4T 2T Ci E

Fatto sù
go.ee derivate in low

Fat i o ponti critici

fai G 20 htt ettari I

tetri
tra

e x x Iro
FE É

essendo reso e Figo e 2 3,0
è d 2 licet i è

1 4 4 ux E di 5 4 5 211 0

t 5 E 5 tt le

stato EI
XE te No

xk E xàEf
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Fà Kon È E F u III Inteln

KI 2T 5 at at FÈ aut Tj teta
4TÈ t at ExFI

a fa e fa e atei
ti

mai assalito
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Studiare la fusione
f Gia XII

e disegnarne un grafico quanto
1 2,1

22 1 se 271 1 131

1 E se Iei Hic 1

Quei

fine
TÈ NÉ mai

FÈ E Nel

doing aah faccia
f è pari fearful
Si può studiare in ato e poi
fare prelegamento pari

7 f Kino yao asintoto
orizzontale

770 flotta minimo assoluto

Per gli intervalli di monotoniamore lenin nel segno di fico
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I segno e

eHYE È2K È

f Gia È 1 121
Greif
2 Nisi
renna

fa 7kHz È I

ftp.fkxtz p
ffIangoeaso

feat f che fa poiché fà pari
Anche X zo

puto angoloso
fore'che fa

f co se I fà deer in Cifra

f zo se Xe tai f è cresciuto i

xe a porta di Max relativo
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t
piango pari

sarà possibile analizzare laderivataseconda per determinare
concavità pavesata punti di flesso
prossime lezioni
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Station la fusione
flat è

e disegnava un grafico qualitativo

damfefxeti.ro 5xt67o

essendo F 5 620 5125524 3
a a

doing effetti v

C 2 u fato

f Cho Hye dont faccione

flat fisico K2 F 3 sono

punti di minimo assoluto

5 fiele O Yao asintoto
orizzontale cita e

a a

fa è XKÈxzoxedomfetrcx.toa
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Se Xe 0,2 u B to

figli e TEL è 2 5

ZÉ
ÈÈh È

2 è vexing sette

se Confutato

sign f e sign futuro z

2
2
12 17 6 17 4 6162

2

f so se Ezra CETI
t

c caro
Xe cor eco fà
XE 6 f zo ft

Gif fico f to
Xo preso di MAX Tel
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Se co
9 Gia et TÈ test

sixteen

È 21 5 17 2 5

signora suga risata
2kt siete 4th 4

X le 7 G o f 7

fuga e Ifr x p punto
angolosolui E'CHE 7 di Max vel

Ho sire


